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122 Aula Pratica
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Sendo F' uma fungao real com derivada continua em R e z = zy + zF(y/x), mostre que
0z n 0z n
T— — =xy+z
ox y@y Y

para todo x # 0.

Considere a funcao F : R® — R definida por
F(ZL‘,y, Z) = G<£E2 - y27y2 - 22) )

onde G' é uma funcao real diferencidvel em R?.

Indique em que pontos F' é diferenciavel e mostre que
yzFy(v,y,2) + x2Fy(2,y,2) + vy F(2,y,2) =0
para qualquer (z,v, z) € R3.

Sabendo que f é uma funcao real de classe C'! em R?, considere a funcao G definida por
G(u,v) = f(u® + v u/v). Mostre que para todo (u,v) € R? tal que v # 0 a derivada
Gl (s v) existe e é dada por

quvv)(u, v) = 2(u? +v?) Dy f(u® + 0%, u/v) .

Sendo f : R? — R uma fungao diferencidvel em R? tal que f(—1,1) = —1, considere a
funcdo G definida pela expressao G(zx,y) = f(f(x, ), f(x, y)) Mostre que

%(—1, 1)+ 2%(—1, 1) = (%(—1, 1))2 - 4((2—5(—1, 1))2 .

Sendo f uma funcao duas vezes diferenciavel em R e
u(z,t) =af(x+ct) +bf(x —ct),

com a, b e ¢ constantes reais e ¢ # 0, mostre que

0*u 1 0%u

ox? 2o
para quaisquer x e t.

Sabendo que F ¢ uma fungao de classe C*(R?) com derivadas mistas de segunda ordem

nulas, mostre que
x O0%u  0*u 1 Ou

v ozoy "0 1 ox

para z,y # 0, sendo u a fungao definida em R? pela expressao u(z,y) = F(z* — 3, y?).
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