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112 Aula Pratica
1) Seja F: D — R? a fungao definida por

F(z,y) = (1 il m) ,

— 22— g2’ T

no dominio de existéncia desta expressao.

a) Represente geometricamente o dominio D.
b) Determine o dominio de diferenciabilidade de F.

c) Calcule F{) ;)(1,2).
2) Considere a funcao g : R® — R3 definida por:

g1(u,v,w) = e cosv cosw
g2(u, v, w) = € cosv senw

g3(u,v,w) = €“senw

a) Determine o dominio de diferenciabilidade de g e defina a derivada ¢'(0, 0, 0).

b) Sendo f uma fungiao de R® em R?, diferencidvel no ponto (1,0,0), mostre que f o g
¢ diferencidvel em (0,0,0) e determine (f o g)’(0,0,0), sabendo que:

of B
g_x<17070> - (172>
f _
a_y(laoa()) - (_170)
af B
5(1707()) - (_173)

3) Sejam ¢ : R? — R? uma fungao diferencidvel em R? e ¢ : R? — R a funcio definida por
Y(u,v) = arctg(u® + v) .

Calcule (10 9)'(0,0,0), sabendo que ¢(0,0,0) = (1,2) e que as coordenadas da derivada
de ¢ no ponto (0,0,0) s@o as fungdes dadas por:

Li(z,y,z) =2z +3y+ 2
Ly(zy,z)=x—y+=z

4) Considere as aplicagoes f : R?\ {(0,0)} — R e g: R — R definidas por:
3y

2?2 + y? 9lt) = ¢

flz,y) =

a) Estude f e g quanto a continuidade. Verifique que f é prolongével por continuidade
ao ponto (0,0).

b) Designando por F' o prolongamento por continuidade de f, calcule %—5(0, 0)e g—g(o, 0).

c¢) Verifique que F' ¢ diferencidavel em todo o seu dominio.
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d) Sendo h um vector nao nulo de R?, determine FJ(0,0).

)
e) Estude a fun¢ao ¢ = g o F' quanto a continuidade e diferenciabilidade.
f) Calcule g—i(O, 0)e g—‘Z(0,0).

)

g) Sendo v a aplicacao de R?* em R? definida por

Oz, y) = oz, y)er + e ey (com (er,ey) = base candnica),
calcule a derivada de 1 no ponto (0, 0).
5) Considere a fungao g : D — R definida por
7 f)
g(xv y) = T dt )
y+2
onde f: R — R ¢ uma fungio continua em R e D = {(z,y) : (y + 2)(zy* — z) > 0}.

a) Represente geometricamente o dominio D.

b) Determine o dominio de diferenciabilidade de g e calcule as derivadas parciais de g.
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